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Ανάλςζη Παλινδπόμηζηρ … 

Ο ζηόρνο καο είλαη λα αλαιύζνπκε ηε ζρέζε κεηαμύ 

ζπλερώλ κεηαβιεηώλ. Η αλάιπζε παιηλδξόκεζεο είλαη ην 

πξώην εξγαιείν πνπ ζα κειεηήζνπκε. 

 

Η αλάιπζε παιηλδξόκεζεο ρξεζηκνπνηείηαη γηα ηελ 

πξόβιεςε ηεο ηηκήο κηαο κεηαβιεηήο (εμαξηεκέλε 

κεηαβιεηή) κε βάζε ηελ ηηκή άιισλ κεηαβιεηώλ 

(αλεμάξηεηεο κεηαβιεηέο). 

 

Δμαξηεκέλε κεηαβιεηή: ζπκβνιίδεηαη κε Y 

Αλεμάξηεηεο κεηαβιεηέο: ζπκβνιίδνληαη κε X1, X2, …, Xk 



Copyright © 2009 Cengage Learning 16.3 

Ανάλςζη Παλινδπόμηζηρ … 

Δάλ καο ελδηαθέξεη λα θαζνξίζνπκε κόλν ην εάλ ππάξρεη 

ζρέζε, ρξεζηκνπνηνύκε αλάιπζε ζπζρέηηζεο, κηα ηερληθή 

πνπ έρνπκε ήδε δεη. 

 

Σην θεθάιαην απηό ζα εμεηάζνπκε ηε ζρέζε κεηαμύ δύν 

κεηαβιεηώλ, κε απιή γξακκηθή παιηλδξόκεζε. 

 

Οη καζεκαηηθέο εμηζώζεηο πνπ πεξηγξάθνπλ απηέο ηηο 

ζρέζεηο θαινύληαη θαη κνληέια, θαη ηαμηλνκνύληαη ζε δύν 

θαηεγνξίεο: ληεηεξκηληζηηθά ή πηζαλνζεσξεηηθά.  
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Μονηέλα … 

Νηεηερμινιζηικό Μονηέλο: κηα εμίζσζε ή ζύλνιν 

εμηζώζεσλ πνπ καο επηηξέπεη λα θαζνξίζνπκε πιήξσο ηελ 

ηηκή ηεο εμαξηεκέλεο κεηαβιεηήο από ηηο ηηκέο ησλ 

αλεμάξηεησλ κεηαβιεηώλ. 
 

Σε αληίζεζε κε … 
 

Πιθανοθεωρηηικό Μονηέλο: κηα κέζνδνο γηα λα 

ππνινγίζνπκε ηελ ηπραηόηεηα πνπ ππάξρεη ζηηο 

πξαγκαηηθέο δηαδηθαζίεο. 
 

Π.ρ. έρνπλ πσιεζεί όια ηα ζπίηηα ίζνπ εκβαδνύ ζηελ ίδηα 

αθξηβώο ηηκή; 
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Ένα Μονηέλο … 

Γηα λα δεκηνπξγήζνπκε έλα πηζαλνζεσξεηηθό κνληέιν, μεθηλάκε κε 

έλα ληεηεξκηληζηηθό κνληέιν ην νπνίν πξνζεγγίδεη ηε ζρέζε πνπ 

ζέινπκε λα πξνζδηνξίζνπκε θαη πξνζζέηνπκε έλαλ ηπραίν όξν πνπ 

κεηξάεη ην ζθάικα ηεο ληεηεξκηληζηηθήο ζπληζηώζαο;. 

 

Νηεηεξκηληζηηθό Μνληέιν: 

Τν θόζηνο θαηαζθεπήο ελόο λένπ ζπηηηνύ είλαη πεξίπνπ $100 αλά 

ηεηξαγσληθό πόδη (ft2) ελώ ν πεξίβνινο απμάλεη ηελ αμία πεξίπνπ θαηά 

$100,000. Δπνκέλσο, ε εθηηκώκελε ηηκή πώιεζεο (y) είλαη:  

 y = $100,000 + (100$/ft2)(x) 

(όπνπ x ηα ηεηξαγσληθά πόδηα ηνπ ζπηηηνύ) 
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Ένα Μονηέλο … 

Έλα κνληέιν ηεο ζρέζεο κεηαμύ ηνπ κεγέζνπο ηνπ ζπηηηνύ 

(αλεμάξηεηε κεηαβιεηή) θαη ηεο ηηκήο ηνπ (εμαξηεκέλε 

κεηαβιεηή) ζα ήηαλ:  

Μέγεθορ ζπιηιού 

Τιμή 
Σπιηιού 

Ο πεπίβολορ  

αςξάνει ηην ηιμή 
καηά $100,000 

Σηο μονηέλο αςηό, η ηιμή είναι πλήπυρ καθορισμένη από ηο μέγεθορ. 
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Ένα Μονηέλο … 

Σηελ πξαγκαηηθόηεηα όκσο, ε ηηκή ηνπ ζπηηηνύ 

δηαθνξνπνηείηαη αθόκα θαη κεηαμύ ζπηηηώλ ίδηνπ κεγέζνπο:  

Μέγεθορ ζπιηιού 

Τιμή 
Σπιηιού 

100K$ 

Τα ίδια ηεηπαγυνικά, διαθοπεηικά ζημεία ηιμήρ 
(π.σ. επιλογέρ διακόζμηζηρ, ηοποθεζία …) 

Φαμηλόηεπη vs. Υτηλόηεπη 
Μεηαβληηόηηηα 

x 

Τιμή = 100,000 + 100(Μέγεθορ) + 
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Τςσαίορ Όπορ … 

Αλαπαξηζηνύκε ηελ ηηκή ελόο ζπηηηνύ σο ζπλάξηεζε ηνπ 

κεγέζνπο ηνπ ζην Πηζαλνζεσξεηηθό Μνληέιν: 

 

 y = 100,000 + 100x +  

 

όπνπ      είλαη ν ηπραίνο όξνο (ή κεηαβιεηή ζθάικαηνο).  

Δίλαη ε δηαθνξά κεηαμύ ηεο πξαγκαηηθήο ηηκήο πώιεζεο 

θαη ηεο εθηηκώκελεο κε βάζε ην κέγεζνο ηνπ ζπηηηνύ. Η 

ηηκή ηνπ δηαθνξνπνηείηαη κεηαμύ ησλ πσιήζεσλ, αθόκα θη 

αλ ηα ηεηξαγσληθά (δει. x) παξακέλνπλ ίδηα. 
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Απλή Γπαμμική Παλινδπόμηζη … 

Έλα κνληέιν επζείαο γξακκήο κε κηα αλεμάξηεηε κεηαβιεηή 

θαιείηαη γξακκηθό κνληέιν πξώηεο ηάμεο ή sκνληέιν 

απιήο γξακκηθήο παιηλδξόκεζεο. Γίλεηαη από ηελ: 

Μεηαβληηή 
ζθάλμαηορ 

εξαπηημένη 
μεηαβληηή 

ανεξάπηηηη 
μεηαβληηή 

Τομή με y Κλίζη εςθείαρ 
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Απλή Γπαμμική Παλινδπόμηζη … 

Σεκεηώζηε όηη θαη ην      θαη ην      είλαη παξάκεηξνη ηνπ 

πιεζπζκνύ νη νπνίεο είλαη ζπλήζσο άγλσζηεο θαη επνκέλσο 

εθηηκώληαη από ηα δεδνκέλα.  

y 

x 

διαδπομή 

άνοδορ 

=κλίζη(=άνοδορ/διαδπομή) 

=ηομή με y 
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Εκηίμηζη Σςνηελεζηών … 

Θα εθηηκήζνπκε ην β0 ρξεζηκνπνηώληαο ην b0 θαη ην β1 

ρξεζηκνπνηώληαο ην b1, ηελ ηνκή κε y θαη ηελ θιίζε 

(αληίζηνηρα) ηεο επζείαο ειαρίζησλ ηεηξαγώλσλ ή επζείαο 

παιηλδξόκεζεο πνπ δίλεηαη από ηελ: 

 

 

(Θπκίδνπκε όηη είλαη κηα εθαξκνγή ηεο κεζόδνπ ειαρίζησλ 

ηεηξαγώλσλ θαη δεκηνπξγεί κηα επζεία ε νπνία 

ειαρηζηνπνηεί ην άζξνηζκα ησλ ηεηξαγώλσλ ησλ 

απνθιίζεσλ κεηαμύ ησλ ζεκείσλ θαη ηεο επζείαο) 
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Παπάδειγμα 16.1 

     Τν πξηκ απόδνζεο (ζε ρηιηάδεο δνιάξηα) έμη ππαιιήισλ κε 

δηαθνξεηηθά ρξόληα πξνϋπεξεζίαο δίλεηαη ζηνλ παξαθάησ πίλαθα. 

Θέινπκε λα θαζνξίζνπκε ηε γξακκηθή ζρέζε κεηαμύ ηνπ πξηκ θαη 

ησλ εηώλ πξνϋπεξεζίαο. 

 

Έηε πξνϋπεξεζίαο x   1 2 3 4 5 6 

Δηήζην πξηκ y   6 1 9 5 17 12 
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Εςθεία Ελασίζηυν Τεηπαγώνυν… 

Αςηέρ οι διαθοπέρ 
καλούνηαι υπόλοιπα 

Παξάδεηγκα 16.1 
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Παπάδειγμα 16.2… 
Οη έκπνξνη απηνθηλήησλ ζηε Βόξεηα Ακεξηθή ρξεζηκνπνηνύλ ην 
«Κόθθηλν Βηβιίν» γηα λα θαζνξίζνπλ ηελ ηηκή ησλ κεηαρεηξηζκέλσλ 
απηνθηλήησλ πνπ παίξλνπλ κε αληαιιαγή όηαλ νη πειάηεο ηνπο  
αγνξάδνπλ θαηλνύξγην.  

 

Τν βηβιίν εθδίδεηαη θάζε κήλα θαη θαηαγξάθεη ηηο ηηκέο γηα όια ηα 
βαζηθά κνληέια απηνθηλήησλ. 

 

Έρεη ελαιιαθηηθά ηηκέο γηα θάζε κνληέιν αλάινγα κε ηελ θαηάζηαζή 
ηνπ θαη ηνλ εμνπιηζκό ηνπ.  

 

Οη ηηκέο θαζνξίδνληαη κε βάζε ηε κέζε ηηκή ζε πξόζθαηεο 
δεκνπξαζίεο.  
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Παπάδειγμα 16.2… 
Ωζηόζν, ην Κόθθηλν Βηβιίν δελ δίλεη ηελ ηηκή κε βάζε ηελ έλδεημε 
ησλ ρηιηνκέηξσλ, παξά ην γεγνλόο όηη απηό απνηειεί ζεκαληηθό 
παξάγνληα γηα ηνπο αγνξαζηέο κεηαρεηξηζκέλσλ απηνθηλήησλ.  

 

Γηα λα εμεηάζεη απηό ην ζέκα, έλαο πσιεηήο επέιεμε ηπραία 100 
απηνθίλεηα Toyota Camrys ηξηώλ εηώλ, ηα νπνία πσιήζεθαλ ζε 
δεκνπξαζίεο ηνλ ηειεπηαίν κήλα.  

 

Ο πσιεηήο θαηέγξαςε ηελ ηηκή πώιεζεο (ζε ρηιηάδεο δνιάξηα) θαη 
ηνλ αξηζκό ησλ κηιίσλ (ζε ρηιηάδεο) ηνπ θνληέξ. (Xm16-02).  

 

Ο πσιεηήο ζέιεη λα ππνινγίζεη ηελ επζεία παιηλδξόκεζεο. 

Hyperlinks/Chapter 16/Xm16-02.xls
Hyperlinks/Chapter 16/Xm16-02.xls
Hyperlinks/Chapter 16/Xm16-02.xls
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Παπάδειγμα 16.2… 
 Χξεζηκνπνηεί ην Excel …. 
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Παπάδειγμα 16.2… 
  

1

2

3

4

5

6

7

8

9

10

11

12

13

14

15

16

17

18

A B C D E F

SUMMARY OUTPUT

Regression Statistics

Multiple R 0.8052

R Square 0.6483

Adjusted R Square 0.6447

Standard Error 0.3265

Observations 100

ANOVA

df SS MS F Significance F

Regression 1 19.26 19.26 180.64 5.75E-24

Residual 98 10.45 0.11

Total 99 29.70

Coefficients Standard Error t Stat P-value

Intercept 17.25 0.182 94.73 3.57E-98

Odometer -0.0669 0.0050 -13.44 5.75E-24

Lots of good statistics calculated for 
us, but for now, all we’re interested 

in is this… 

Από όια όζα έρεη ππνινγίζεη καο 

ελδηαθέξνπλ κόλν απηά  
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Παπάδειγμα 6.2… 

Όπσο ήηαλ αλακελόκελν … 
 

Ο ζπληειεζηήο θιίζεο, b1, είλαη –0.0669, δειαδή, θάζε 

επηπιένλ κίιη ζην θνληέξ κεηώλεη ηελ ηηκή θαηά 0.0669 

δνιάξηα ή 6.69 ζεληο. 
 

Τν ίρλνο ζηνλ y, b0, είλαη 17,250. Μηα εξκελεία είλαη όηη 

όηαλ x = 0 (δελ έρεη θηλεζεί) ε ηηκή πώιεζεο είλαη $17,250. 

Ωζηόζν, δελ έρνπκε δεδνκέλα γηα απηνθίλεηα κε ιηγόηεξα 

από 19,100 κίιηα, επνκέλσο απηή ε εθηίκεζε δελ είλαη 

ζσζηή. 

ΕΡΜΗΝΕΙΑ 
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Παπάδειγμα 6.2… 

Καηαζθεπάδνπκε ην δηάγξακκα ησλ δεδνκέλσλ θαη ηελ επζεία 

παιηλδξόκεζεο 

ΕΡΜΗΝΕΙΑ 
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Απαιηούμενερ Σςνθήκερ … 

Γηα λα ηζρύνπλ ηα πξνεγνύκελα, πξέπεη λα πιεξνύληαη 

ηέζζεξεηο ζπλζήθεο : 

• Η θαηαλνκή πηζαλνηήησλ ηνπ     λα είλαη θαλνληθή. 

• Ο κέζνο ηεο θαηαλνκήο είλαη 0, δειαδή  E(  ) = 0.  

•   Η ηππηθή απόθιηζε ηνπ     ,          , είλαη ζηαζεξή γηα θάζε 

ηηκή ηνπ x. 

•  Η ηηκή ηνπ       πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε ηηκή ηνπ y είλαη α- 

λεμάξηεηε ηνπ     γηα θάζε άιιε ηηκή ηνπ y. 
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Αξιολόγηζη ηος μονηέλος … 

Η κέζνδνο ειαρίζησλ ηεηξαγώλσλ δεκηνπξγεί πάληνηε κηα 

επζεία, αθόκα θη αλ δελ ππάξρεη ζρέζε κεηαμύ ησλ 

κεηαβιεηώλ, ή θη αλ ε ζρέζε είλαη κε γξακκηθή. 

 

Δπνκέλσο, πέξα από ηνλ θαζνξηζκό ησλ ζπληειεζηώλ ηεο 

επζείαο ειαρίζησλ ηεηξαγώλσλ, πξέπεη λα ηελ 

αμηνινγήζνπκε γηα λα δνύκε πόζν θαιά “ηαηξηάδεη” ζηα 

δεδνκέλα. Θα δνύκε ζηε ζπλέρεηα απηέο ηηο κεζόδνπο 

αμηνιόγεζεο. Βαζίδνληαη ζην άζξνηζκα ησλ ηεηξαγώλσλ 

ησλ ζθαικάησλ (SSE). 
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Άθποιζμα Τεηπαγώνυν Σθάλμαηορ (SSE)… 

Τν άζξνηζκα ηεηξαγώλσλ ζθάικαηνο ππνινγίδεηαη σο: 

 

 
 

Καη ρξεζηκνπνηείηαη γηα ηνλ ππνινγηζκό ηνπ ηππηθνύ 

ζθάικαηνο εθηίκεζεο: 

 

 

Αλ     είλαη κεδέλ, ηόηε όια ηα ζεκεία είλαη πάλσ ζηελ 

επζεία παιηλδξόκεζεο. 





n

1i

2

ii )ŷy(SSE
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Τςπικό Σθάλμα Εκηίμηζηρ … 

Αλ sε είλαη κηθξό, ε πξνζαξκνγή είλαη εμαηξεηηθή θαη ην γξακκηθό 

κνληέιν κπνξεί λα ρξεζηκνπνηεζεί γηα πξόβιεςε. Αλ sε είλαη κεγάιν, 

ην κνληέιν καο δελ είλαη θαιό… 
Αλλά πόηε είναι μικρό και πόηε είναι μεγάλο ; 
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Τςπικό Σθάλμα Εκηίμηζηρ … 

Κξίλνπκε ηελ ηηκή ηνπ           ζπγθξίλνληάο ην κε ην κέζν ηεο 

εμαξηεκέλεο κεηαβιεηήο     . 

 

Σην παξάδεηγκά καο,  

        sε = .3265 θαη 

 = 14.841 

 

άξα (κηιώληαο ζρεηηθά) θαίλεηαη λα είλαη “κηθξό”, άξα ην 

κνληέιν γξακκηθήο παιηλδξόκεζεο ηεο ηηκήο πώιεζεο ησλ 

απηνθηλήησλ σο ζπλάξηεζε ηεο έλδεημεο ηνπ θνληέξ είλαη 

“θαιό”. 
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Έλεγσορ ηηρ κλίζηρ … 

Δάλ δελ ππάξρεη γξακκηθή ζρέζε κεηαμύ δύν κεηαβιεηώλ, 

ζα πεξηκέλακε ε επζεία παιηλδξόκεζεο λα είλαη νξηδόληηα, 

δειαδή, λα έρνπκε κεδεληθή θιίζε. 

 

Θέινπκε λα δνύκε εάλ ππάξρεη γξακκηθή ζρέζε, δειαδή λα 

δνύκε εάλ ε θιίζε (β1) είλαη δηαθνξεηηθή από ην κεδέλ. Η 

ππόζεζή καο γίλεηαη: 

 H1: β1 ≠ 0 

Άξα ε κεδεληθή ππόζεζε είλαη: 

 H0: β1 = 0 
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Έλεγσορ ηηρ κλίζηρ … 

Ο ζηαηηζηηθόο έιεγρνο γηα ηελ ππόζεζή καο: 

 

 

όπνπ        είλαη ε ηππηθή απόθιηζε ηνπ b1, νξηζκέλε σο: 

 

 

     Δάλ ην ζθάικα  (   )  αθνινπζεί θαλνληθή θαηαλνκή, ν 

έιεγρνο αθνινπζεί ηελ t-θαηαλνκή κε n–2 βαζκνύο 

ειεπζεξίαο. Η πεξηνρή απόξξηςεο εμαξηάηαη από ην εάλ 

έρνπκε κνλόπιεπξν ή ακθίπιεπξν έιεγρν (ζπλήζσο έρνπκε 

ακθίπιεπξν). 
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Παπάδειγμα 6.4… 

Να ειέγμεηε εάλ ππάξρεη γξακκηθή ζρέζε κεηαμύ ηεο ηηκήο 

θαη ηεο έλδεημεο ηνπ θνληέξ. (5% επίπεδν ζεκαληηθόηεηαο) 
 

Έρνπκε: 

 H1: β1 ≠ 0 

 H0: β1  = 0 

(εάλ ε κεδεληθή ππόζεζε ηζρύεη, δελ ππάξρεη γξακκηθή 

ζρέζε) 

Η πεξηνρή απόξξηςεο είλαη: 
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Παπάδειγμα 16.4… 

Μπνξνύκε λα ππνινγίζνπκε ην t κε ην ρέξη ή κε ην Excel … 

 

 

 

 

Βιέπνπκε όηη ην t γηα ην 

“θνληέξ” (δει. ηελ θιίζε b1) είλαη –13.44 

πνπ είλαη κεγαιύηεξν από ην tCritical = –1.984. Παξαηεξνύκε 

όηη ε p-ηηκή is 0.000.  

Υπάξρνπλ πνιιά ζηνηρεία πνπ νδεγνύλ ζην όηη ππάξρεη 

γξακκηθή ζρέζε κεηαμύ ηεο ηηκήο θαη ηεο έλδεημεο ηνπ θνληέξ. 

ΤΠΟΛΟΓΙ΢ΜΟ΢ 

Σςγκπίνοςμε 

p-ηιμή 



Copyright © 2009 Cengage Learning 16.29 

Έλεγσορ ηηρ κλίζηρ … 

Δάλ ζέινπκε λα ειέγμνπκε γηα ζεηηθή ή αξλεηηθή γξακκηθή 

ζρέζε θάλνπκε κνλόπιεπξνπο ειέγρνπο, δειαδή νη 

ππνζέζεηο καο είλαη: 

 H1: β1 < 0  (έιεγρνο γηα αξλεηηθή θιίζε) 

ή 

 H1: β1 >0   (έιεγρνο γηα ζεηηθή θιίζε) 

 

Φπζηθά, ε κεδεληθή ππόζεζε παξακέλεη: H0: β1 = 0. 
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Σςνηελεζηήρ Πποζδιοπιζμού … 

Μέρξη ηώξα νη έιεγρνη δείρλνπλ εάλ ππάξρεη κηα γξακκηθή 

ζρέζε. Δίλαη ρξήζηκν λα κεηξήζνπκε θαη ην πόζν ηζρπξή 

είλαη απηή ε ζρέζε. Απηό γίλεηαη ππνινγίδνληαο ηνλ 

ζπληειεζηή πξνζδηνξηζκνύ  R2. 

 

 

 

Ο ζπληειεζηήο πξνζδηνξηζκνύ είλαη ην ηεηξάγσλν ηνπ 

ζπληειεζηή ζπζρέηηζεο (r), ζπλεπώο R2 = (r)2 

ή 
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Σςνηελεζηήρ Πποζδιοπιζμού … 

Όπσο είδακε ζηελ αλάιπζε δηαζπνξάο, κπνξνύκε λα 

ρσξίζνπκε ηελ κεηαβιεηόηεηα ηνπ y ζε δύν κέξε: 

 

 Μεηαβιεηόηεηα ηνπ y = SSE + SSR 

 

SSE – Sum of Squares Error – κέηξν ηεο κεηαβιεηόηεηαο 

ηνπ y πνπ παξακέλεη αλεμήγεηε (Άζξνηζκα Τεηξαγώλσλ 

Σθάικαηνο) 

SSR – Sum of Squares Regression – κέηξν ηεο 

κεηαβιεηόηεηαο ηνπ y πνπ εμεγείηαη από ηε κεηαβιεηόηεηα 

ηεο αλεμάξηεηεο κεηαβιεηήο x. (Άζξνηζκα Τεηξαγώλσλ 

Παιηλδξόκεζεο) 



Copyright © 2009 Cengage Learning 16.32 

Σςνηελεζηήρ Πποζδιοπιζμού 

Τν ππνινγίδνπκε κε ην ρέξη ή κε ην Excel… 

ΤΠΟΛΟΓΙ΢ΜΟ΢ 



Copyright © 2009 Cengage Learning 16.33 

Σςνηελεζηήρ Πποζδιοπιζμού 

R2 έρεη ηηκή .6483. Άξα ην 64.83% ηεο κεηαβιεηόηεηαο ησλ 

ηηκώλ πώιεζεο (y) εξκελεύεηαη από ηε κεηαβιεηόηεηα ησλ 

ελδείμεσλ ηνπ θνληέξ (x). Τν ππόινηπν 35.17% είλαη 

αλεμήγεην, δειαδή νθείιεηαη ζε ζθάικα. 

Αληίζεηα από ηνπο ειέγρνπο, ν ζπληειεζηήο πξνζδηνξηζκνύ  

δεν έρεη θξίζηκε ηηκή ε νπνία λα καο επηηξέπεη λα βγάινπκε 

ζπκπεξάζκαηα. 

Γεληθά, όζν κεγαιύηεξε είλαη ε ηηκή ηνπ R2, ηόζν θαιύηεξα 

ην κνληέιν πξνζαξκόδεηαη ζηα δεδνκέλα. 

R2 = 1: Απόιπηε ηαύηηζε ηεο επζείαο θαη ησλ δεδνκέλσλ. 

R2 = 0: Γελ ππάξρεη γξακκηθή ζρέζε κεηαμύ x θαη y. 

ΕΡΜΗΝΕΙΑ 
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Σςνηελεζηήρ Σςζσέηιζηρ 

Μπνξνύκε λα ρξεζηκνπνηήζνπκε ηνλ ζπληειεζηή 

ζπζρέηηζεο γηα λα ειέγμνπκε ηελ ύπαξμε γξακκηθήο ζρέζεο 

κεηαμύ δύν κεηαβιεηώλ. 

 

Θπκίδνπκε: 

Τν εύξνο ηνπ ζπληειεζηή ζπζρέηηζεο είλαη  

κεηαμύ –1 and +1. 

• Αλ r = –1 (αξλεηηθή ζπζρέηηζε) ή r = +1 (ζεηηθή ζπζρέ-

ηηζε) θάζε ζεκείν είλαη πάλσ ζηελ επζεία παιηλδξόκεζεο. 

• Αλ r = 0 δελ ππάξρεη γξακκηθό κνηίβν 
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Σςνηελεζηήρ Σςζσέηιζηρ 

Ο ζπληειεζηήο ζπζρέηηζεο ηνπ πιεζπζκνύ ζπκβνιίδεηαη κε         

     (rho) 
 

Δθηηκάκε ηελ ηηκή ηνπ από ηα δεδνκέλα κε ηνλ ζπληειεζηή 

ζπζρέηηζεο ηνπ δείγκαηνο: 

 
 

Ό ζηαηηζηηθόο έιεγρνο γηα     = 0 είλαη: 

 

 

δειαδή t-θαηαλνκή κε n–2 βαζκνύο ειεπζεξίαο. 
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Παπάδειγμα 16.6… 

Μπνξνύκε λα δηεμάγνπκε t-έιεγρν ηνπ ζπληειεζηή 

ζπζρέηηζεο γηα λα θαζνξίζνπκε κε δηαθνξεηηθό ηξόπν εάλ ε 

ηηκή πώιεζεο θαη ε έλδεημε ηνπ θνληέξ είλαη γξακκηθά 

εμαξηεκέλεο. 

 

Η ππόζεζή καο είλαη: 

 H1: ξ≠ 0 

(δει. ππάξρεη γξακκηθή ζρέζε) θαη ε κεδεληθή ππόζεζε 

είλαη: 

 H0: ξ = 0 

(δει. δελ ππάξρεη γξακκηθή ζρέζε) 
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Παπάδειγμα 16.6… 

Έρνπκε ήδε απνδείμεη όηη: 

 

 

Δπνκέλσο ν ζπληειεζηήο ζπζρέηηζεο είλαη: 

 

 

θαη ε ηηκή γηα ηνλ έιεγρν γίλεηαη: 

ΤΠΟΛΟΓΙ΢ΜΟ΢ 



Copyright © 2009 Cengage Learning 16.38 

Παπάδειγμα 16.6… 

Μπνξνύκε λα ρξεζηκνπνηήζνπκε θαη ην Excel 

παίξλνληαο ην output: 

 

 

 

 

 

 

Πάιη, απνξξίπηνπκε ηε κεδεληθή ππόζεζε (όηη δελ ππάξρεη 

γξακκηθή ζπζρέηηζε) θαη απνδερόκαζηε ηελ ελαιιαθηηθή 

(όηη νη κεηαβιεηέο καο ζπλδένληαη κε γξακκηθό ηξόπν). 

ΤΠΟΛΟΓΙ΢ΜΟ΢ 

p-ηιμή 

ζςγκπίνοςμε 

Μποπούμε επίζηρ να κάνοςμε 
μονόπλεςπο έλεγσο για θεηική ή 

απνηηική γπαμμική ζσέζη 
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Φπήζη ηηρ εξίζυζηρ Παλινδπόμηζηρ … 

Θα κπνξνύζακε λα ρξεζηκνπνηήζνπκε ηελ εμίζσζε 

παιηλδξόκεζεο: 

 y = 17.250 – .0669x 

 

γηα λα πξνβιέςνπκε ηελ ηηκή πώιεζεο ελόο απηνθηλήηνπ κε 

40 (,000) κίιηα: 

 y = 17.250 – .0669x = 17.250 – .0669(40) = 14,574 
 

Καινύκε απηήλ ηελ ηηκή ($14,574) ζεκεηαθή πξόβιεςε. 

Μάιινλ όκσο ε πξαγκαηηθή ηηκή πώιεζεο ζα είλαη 

δηαθνξεηηθή … 


